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ГЕОМЕТРИЧЕСКИЕ УСЛОВИЯ НЕДОПУСТИМОСТИ СПЕКТРАЛЬНОГО СИНТЕЗА

Пусть Ω — ограниченная выпуклая область на комплексной плоскости
C и H — пространство голоморфных в Ω функций с топологией равномер-
ной сходимости на компактах из Ω. Замкнутое линейное подпространство
W ⊂ H инвариантно, если вместе с каждой f ∈ W оно содержит и произ-
водную f ′ ∈ W ; W нетривиально в H, если W 6= H и W 6= {0}. Инвариант-
ное подпространство W ⊂ H допускает спектральный синтез (на Ω), если
линейная оболочка всех функций вида zneλz ∈ W плотна в W . Для после-
довательности различных точек Λ = {λk} ⊂ C, k = 1, 2, . . . , без предельных
точек в C подпространство W (Λ) — это замыкание в H линейной оболочки
системы {eλkz}. Оно всегда инвариантно и допускает спектральный синтез.
Последовательность Λ называем Ω-неприводимой, если при любом пред-
ставлении Λ в виде объединения Λ = Λ1 ∪ Λ2 при нетривиальных W (Λ1) и
W (Λ2) в H пересечение W (Λ1)∩W (Λ2) не допускает спектральный синтез.
Задача — в терминах геометрии области Ω и распределения точек из Λ
дать условия Ω-неприводимости Λ. Приведем только один из результатов,
основанный на [1–2]. Другой использует кривизну границы Ω и [1], [3].

Пусть sΩ(α, β) — длина дуги границы области Ω, заключенная между
точками касания двух опорных прямых к области Ω, ортогональных на-
правлениям соответственно eiα и eiβ , а nΛ(r1, r2;α, β) — число точек из Λ,
попавших в множество {z ∈ C : r1 < |z| 6 r2, α 6 arg z < β}. Величины

dΛ(α, β) = lim
ε→+0

lim
r→∞

nΛ

(
r, (1 + ε)r;α, β

)
εr

, γΛ = lim
ε→+0

lim
k→∞

ε|λk|∫
0

nλk
(t)− 1
|λk|t

dt,

где nz(t) — число точек из Λ в круге {ζ ∈ C : |ζ − z| < t}, определяют
минимальную угловую плотность и индекс конденсации для Λ (см. [2]).

Теорема 1. Если Λ ⊃ Γ = {γk}, сопряженную к Γ = {γk} с γΓ = 0, и
2πdΓ(α, β) > sΩ(α, β) при любых α < β 6 α + 2π, то Λ — Ω-неприводимая.
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