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Ïîäïîñëåäîâàòåëüíîñòè íóëåé äëÿ êëàññîâ

ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé, èõ óñòîé÷èâîñòü

è ýíòðîïèÿ ëèíåéíîé ñâÿçíîñòè. I

Á.Í. Õàáèáóëëèí, Ô.Á. Õàáèáóëëèí, Ë.Þ. ×åðåäíèêîâà

Ïóñòü Ω � îáëàñòü â êîìïëåêñíîé ïëîñêîñòè C, H(Ω) � ïðîñòðàíñòâî

ãîëîìîôíûõ â Ω ôóíêöèé; P � ñåìåéñòâî ñóáãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé â

Ω. Ïóñòü HP(Ω) � êëàññ ôóíêöèé f ∈ H(Ω), äëÿ êîòîðûõ èìååò ìåñòî

îöåíêà |f(z)| 6 Cf exp pf (z) äëÿ âñåõ z ∈ Ω, ãäå pf ∈ P, à Cf � ïî-

ñòîÿííàÿ. Ðàáîòà â öåëîì íàöåëåíà íà ïîëó÷åíèå óñëîâèé, ïðè êîòîðûõ

çàäàííàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü òî÷åê Λ = {λk} ⊂ Ω ÿâëÿåòñÿ ïîäïîñëå-

äîâàòåëüíîñòüþ íóëåé äëÿ êëàññà HP(Ω) â òîì ñìûñëå, ÷òî íàéäåòñÿ

íåíóëåâàÿ ãîëîìîðôíàÿ ôóíêöèÿ èç HP(Ω), îáðàùàþùàÿñÿ â íóëü íà Λ
ñ ó÷åòîì êðàòíîñòè. Äëÿ ïîëó÷åíèÿ òàêèõ ðåçóëüòàòîâ ïðè îïðåäåëåí-

íûõ óñëîâèÿõ íà ïîñëåäîâàòåëüíîñòü Λ äîñòàòî÷íî óìåòü ïîäáèðàòü äëÿ

ôóíêöèè fΛ ∈ H(Ω) ñ ïîñëåäîâàòåëüíîñòüþ íóëåé â òî÷íîñòè Λ íåíó-

ëåâóþ ôóíêöèþ h ∈ H(Ω) òàê, ÷òî fΛh ∈ HP(Ω). Â ñóáãàðìîíè÷åñêîé

òðàêòîâêå äëÿ ñóáãàðìîíè÷åñêîé ôóíêöèè u, èãðàþùåé ðîëü ôóíêöèè

log |fΛ|, ñ ìåðîé Ðèññà νu â òåðìèíàõ îïðåäåëåííîãî òèïà ìàæîðèðîâà-

íèÿ ìåðû νu ìåðîé Ðèññà îäíîé èç ôóíêöèé ñèñòåìû P òðåáóåòñÿ íàéòè

òàêóþ æå ôóíêöèþ h, ñ êîòîðîé âûïîëíåíî íåðàâåíñòâî u+log |h| 6 p íà
Ω äëÿ íåêîòîðîé ôóíêöèè p ∈ P, ò. å. íåîáõîäèìî ¾ïîãàñèòü¿ ðîñò ôóíê-

öèè u ïóòåì äîáàâëåíèÿ ñëàãàåìîãî âèäà log |h|. Â ïåðâîé ÷àñòè ðàáîòû

óñòàíîâëåíû ðàçëè÷íûå ïîäãîòîâèòåëüíûå òåîðåìû î ¾ãàøåíèè¿ ðîñòà

ñóáãàðìîíè÷åñêîé ôóíêöèè ïóòåì òàêîãî ñëîæåíèÿ.

Åñòåñòâåííî îæèäàòü, ÷òî åñëè äëÿ íåêîòîðîé ôóíêöèè p ∈ P ñ ìå-

ðîé Ðèññà νp ïðè äîñòàòî÷íî ¾ìåëêîì¿ ïîêðûòèè {Sk} íîñèòåëÿ ìåðû

νu ïðåäêîìïàêòíûìè ïîäìíîæåñòâàìè Sk èç Ω çíà÷åíèå νu(Sk) ìàæî-

ðèðóåòñÿ âåëè÷èíîé νp(Sk), òî íàéäóòñÿ ôóíêöèè p ∈ P è h ∈ H(Ω),
h 6= 0, äëÿ êîòîðûõ u + log |h| 6 p íà Ω. Äëÿ òàêîé âîçìîæíîñòè ¾ìåë-

êîñòü¿ ïîêðûòèÿ {Sk} äîëæíî áûòü ñîãëàñîâàíà êàê ñî ñêîðîñòüþ ðîñòà

ôóíêöèé p ∈ P âáëèçè ãðàíèöû îáëàñòè Ω, òàê è ñ âîçìîæíûìè ¾çàçîðà-
ìè¿ ìåæäó ôóíêöèÿìè èç P. Îñíîâíûå ðåçóëüòàòû ïåðâîé ÷àñòè ðàáîòû

ïðåäñòàâëÿþò ñîáîé ÿâíóþ êîëè÷åñòâåííóþ ôîðìó ýòîãî íàáëþäåíèÿ.


